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ΘΕΩΡΙΑ 

1. 
Θεωρήµατα  µε  βάση  την  ΑΚ⊥⊥⊥⊥ ε 
 
•      ΑΚ < ΑΒ 

•      ΑΒ = ΑΓ   ⇔     ΚΒ = ΚΓ 

•     ΑΒ < ΑΓ   ⇔     ΚΒ < ΚΓ 
 
 
 
2. 
Σχετικές  θέσεις  ευθείας  και  κύκλου 
Έστω  ΟΑ  η απόσταση του κέντρου  Ο  από την  (ε) 
 
 
•      ΟΑ > R    ⇔   ε  εξωτερική ευθεία του κύκλου  
                                 (κανένα κοινό σηµείο) 
 
 
 
 
•      ΟΑ = R    ⇔   ε  εφαπτοµένη ευθεία του κύκλου  
                                 (ένα µόνο κοινό σηµείο) 
 
 
 
 
•      ΟΑ < R    ⇔   ε  τέµνουσα του κύκλου  
                                 (δύο ακριβώς κοινά σηµεία) 
 
 
 
3. 
Εφαπτόµενες  και  διακεντρική  ευθεία 

•       ΡΑ = ΡΒ 

•      1Ρ̂  = 2Ρ̂  

•     1Ο̂  = 2Ο̂  
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4. 
Σχετικές  θέσεις  δύο κύκλων 
 
•    Ο ένας στο εσωτερικό του άλλου  ⇔    δ < R – ρ  
 
 
 
 
•    Εφαπτόµενοι εσωτερικά   ⇔     δ = R – ρ 
       Η διάκεντρος διέρχεται από το σηµείο επαφής 
 
 
 
 
•    Τεµνόµενοι   ⇔    R – ρ < δ < R + ρ 
      Η διάκεντρος είναι µεσοκάθετος της κοινής χορδής 
 
 
 
 
•    Εφαπτόµενοι εξωτερικά   ⇔     δ = R + ρ 
      Η διάκεντρος διέρχεται από το σηµείο επαφής 
 
 
 
 
•    Ο ένας στο εξωτερικό του άλλου   ⇔    δ > R + ρ 
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ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. 
∆ίνεται κύκλος  (Κ,  ρ)  και  εφαπτοµένη του  (ε)  σε  σηµείου του  Μ .  ∆ύο σηµεία  

Α  και  Β της  (ε)  είναι συµµετρικά ως προς το Μ .  Αν τα ευθύγραµµα τµήµατα  ΑΚ 

και  ΒΚ τέµνουν τον κύκλο στα  Γ και  ∆  αντίστοιχα, δείξτε ότι   ΑΓ = Β∆.  

Προτεινόµενη λύση  

Φέρνω την ακτίνα  ΚΜ  στο σηµείο  

επαφής Μ ,  τότε είναι  ΚΜ⊥  ΑΒ   

και επειδή τα σηµεία  Α , Β  είναι  

συµµετρικά ως προς το Μ , το Μ  

είναι µέσο του ΑΒ .  

Επειδή λοιπόν το  ΚΜ  είναι ύψος και διάµεσος του τριγώνου  ΚΑΒ,  το τρίγωνο 

ΚΑΒ είναι ισοσκελές.  Οπότε     ΚΑ = ΚΒ       

                                                     ρ + ΑΓ = ρ + Β∆  

                                                     ΑΓ = Β∆  

 

2. 

∆ύο οµόκεντροι κύκλοι τέµνονται από µία ευθεία  (ε)  κατά σειρά στα σηµεία Α, Β, 

Γ, ∆.  Να αποδείξετε ότι  ΑΒ = Γ∆  

Προτεινόµενη λύση   

Το κοινό απόστηµα ΚΜ των χορδών  Α∆   

και  ΒΓ είναι µεσοκάθετος  κάθε χορδής. 

Άρα    ΑΜ = Μ∆  και  ΜΒ = ΜΓ. 

Αφαιρώντας κατά µέλη έχουµε  

ΑΜ−ΜΒ = Μ∆−ΜΓ   ⇒    ΑΒ = Γ∆  
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3. 
∆ίνεται κύκλος  (Κ, ρ)  και ένα σταθερό σηµείο Α µε  ΚΑ > ρ.   Μεταβλητή ευθεία 
από το  Α  τέµνει τον κύκλο στα  Β  και  Γ.  Αν  ∆  και  Ζ είναι τα αντιδιαµετρικά 
σηµεία των  Β  και Γ ,  να αποδείξετε ότι η ευθεία  ∆Ζ  διέρχεται από σταθερό 
σηµείο.  
Προτεινόµενη λύση  

Έστω ότι η ΑΚ τέµνει την ∆Ζ στο Ε. 

Τα τρίγωνα  ΚΒΓ  και  Κ∆Ζ  είναι προφανώς ίσα.  

Άρα  � 2Β = � 2∆  σαν παραπληρώµατα ίσων γωνιών.  

Είναι   τρ.ΚΑΒ  =  τρ.Κ∆Ε    (Γ– Π – Γ)  

Άρα   ΚΕ = ΚΑ ,  δηλαδή  το Ε είναι το συµµετρικό 

 του Α ως προς κέντρο Κ,   άρα σταθερό. 

 

 
4. 
Τρεις ίσοι κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά ανά δύο.  Να αποδείξετε ότι τα σηµεία 
επαφής είναι κορυφές ισοπλεύρου τριγώνου.  
Προτεινόµενη λύση  
Έστω  (Κ,  ρ)  , (Λ,  ρ)  και  (Ο,  ρ)  οι τρεις ίσοι  

κύκλοι  και  Α , Β,  Γ τα σηµεία επαφής  

Αφού  ΚΟ = ΚΛ = ΛΟ = 2ρ, το τρίγωνο  ΚΟΛ   

είναι ισόπλευρο. Οπότε  �Κ = �Λ= �Ο  . 

Τα τρίγωνα ΚΑΓ , ΟΒΓ  και ΛΑΒ  είναι ίσα διότι  

ΚΑ = ΚΓ = ΛΑ = ΛΒ = ΟΓ = ΟΒ = ρ  και όπως αποδείξαµε  �Κ = �Λ= �Ο .  

Άρα   ΑΓ = ΑΒ = ΒΓ,   εποµένως το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο  
 

 
 
 
 


